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A kovetkezb feladatok megoldasanal a lent lathat6 derékszog(i haromszog jel6léseit hasznaljuk!

D)

b

Szabalyok
. __ Szoggel szemkozti befogd __ a
sina = Atfogé T e
__ Sz6g melletti befogd __ b
Cos & = Atfogé T e
ta o = Sz0ggel szemkozti befogd __ a
g _ Sz0g9 melletti befogd b
_ S26g melletti befogd _ b
ctg o = Szdggel szemkozti befogb ~— a
99 9

(a+b)? = a® + 2ab + b?

(a — b)? = a® — 2ab + b?

a’—b*> = (a—b)(a+D)
(a+ b)3 = a3 + 3a?b + 3ab® + b3

1. Hozza egyszertibb alakra a kovetkezd kifejezéseket !

b

@cosa - lga = 7 -

_b-a_VYV-a_ _a__ _;
—c.b—Lc.b,—c—sma

e

® (1 — cos a) - (l—l-cosa)z(l_g) . (1""%) = 12_(

nev.azon.

oI

2
__B_2_¥_ @ _(d) g4
=l-a=2-2=%2 < %f—( = sin

Pitagorasz tétel
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2 2 2
sinzaz ‘ b ‘ b b
()—_I_cosa g_l__ 2+— _+_

|
—~
ol

“ 1+ cos 1+ <y etb
P a2.c+b +b . +b a2-c _I_é
-\ - ? c+b 2 - (c+b) c
_ a’ + b - (ct+b) _ a2+b(c+b) _ a2+betb?

c-(c+b) c- (c+b) D) cicb
Ko626s nevzgére hoztuk
_ A+ch =1
T Ta
Pitag.tétel

. 2= 0. Q Q 2, a?
@cosa - \/1 + tg a= _ - b L+%

N T U - S PR VO

¢ I S Ei_c b~ c-b b

Pitag.tétel
.9 9 (sin a + cos a)-(sin a + cos a) ]

sin“ a — cos” a _ . _

©) “sin a + cos a S~ (sin a + cos a) =Ssth o CcOS Q.

Nevez. azon.

2 2
. 9 2 _[a b) _ a2 | b & _
) 8in“ a + cos a—(‘j) +(C) —“;;—I—;; =, g—l
Pitag.tétel

(g) Ennek a feladatnak a megoldasanal alkalmazni fogjuk az a® — b3 = (a — b)(a? + ab + b?)
nevezetes azonossagot:

sin3 a— cosS a

sin a — cos a —Sina - Cos

_ (sin a — cos a)-(sin® a + sin a- cos a+cos® a) _sina - cos o
—— sin a — cos «

Nev.azon.
sinfa + sina- cosa+cos?a—sina - cosa
= sin®a + cos?® o 1

=
(f) miatt



- . 3
Osszefiiggések hegyesszogek szogfiiggvényei kozott Osszeallitotta:Keszeg Attila

Természetesen ezt a feladatot is megtudjuk oldani a fentiekhez hasonlé médon:

3 3

(2) _(k)
. 3 3 . c c b
Sh_a—_0% & _sina - cosa = c e

sin a — cos a a_b c
[ (4

a3_b3 a3—b3 3 .3

S 3 _a b__3 __a b_ [a=b a—b) _ ab

%_% c ¢ ab c ¢ c a2

a3—b3 c ab __ [ (@3—b%) ¢ ab
A “ab)] 27\ AFab )] 2
(a

(a—b)-(a2+ab+b?)-c __ab

—b)-(a®+ab+b?)-¢  ab _ a®+abtb® _ ab
- 2 [

c-c2(a—b) 2= ¢-c (—b)
_ a?+ab+b2—ab _ a?+b? _ 2 =1
- c? - e ~~
Pitag.tétel

2-sina-cosaz+l_2‘%‘%+l_2ab+1_2i5_b+§_2 <
(h) sin a + cos « — ayb T edb T ath T ath
c ' C [+ c c

(2ab+c2 : a+b) _ (2abc-2|-c2 - ) _ (2ab+c)-c _ 2ab+c?

2 e a+b c2(a+b) ~ c-(atb)
—  2abta®tb? . (a+D)? _ (atd)atb) _ (ath) _a 4 b
~—~ clatb) ~~~ c(atb) ~ c+tb) ~— ¢ T e ' e
Pitag.tétel Nev.azon

=simma + cosa
2. Bizonyitsa be a kovetkez6 azonossagokat!

wl+cag®a=-Ha

Ilyen tipusu feladatoknal célszerd a legegyszertibb alakra hozni az egyenlet bal és jobb
oldalat. Ha a végeredmény mindkét oldalon egyezik, bebizonyitottnak tekinthetjiik az azo-

nossagot:
Bizonyitas:
’ b2 2 P 2102 o
2 b _ —a _a“+ —
l+ctg°a=1+ (a) =l+=5+2="7 = 2
Pit.tétel

»
S

1 _l_l_l.az_l.(?_cz_(g)2
Tfa—@f—g— 1-2)7\1"2) T2\
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Mivel az egyenlet mindkét oldala felirhato (%)2 alakban, az azonossagot bebizonyitottnak

tekinthetjik.
O
wl+tf?a=—5a
Bizonyitas:
i 2 _ v a® _ bPa? A
2 . __ — — — o+ — —
14 1tg a—1+(%) —1+%§—g§+%—%. , B =
Pit.tétel

1 o=l —1_ 1.2 _ (1. & _8_(9)2
cos? _(g)z—g— 1-2) " \1° )" %

Mivel az egyenlet mindkét oldala felirhato (%)2 alakban, az azonossagot bebizonyitottnak

tekinthetjik.
1 1 —
© TrigZa T Traga = 1
Bizonyitas:

+ = +
1+tg2 a ' 1+ctg? a 2 1+§§ 1_,.2_22?
1+( ¢ 1+| &

1 1 12_|_ 1 1 1

262 itag.tét

l.b2 + l.a? _b2_|_a,2_a,2+b2 _ 2 _

1 2 1 2) 272~ ~~
Pitag.tétel

@ sinfa+cosba + 3- sinfa-cosla=1

O

Ennek az azonossagnak a bizonyitasanal az (a + b)2 = a3 + 3a%b + 3ab? + b3 nevezetes

azonosstigot hasznaljuk.

Bizonyitas:



. . 5
Osszefiiggések hegyesszogek szogfiiggvényei kozott Osszeallitotta:Keszeg Attila

(sin® a + cos® a)?
=sinfa+3-sinta-cos?a+3- sin?
4

a - cos* a + cosSa

a-cos®a+3-sin’a-cosq

Kiemelhetiink 3sin2a-cos2a—t

= sin® o + cos®a + 3 - sin

2

= sin® a 4 cosba + 3 - sin? a - cos? a - (sin® a + cos® a)

=1

Igy felirhatjuk a kévetkezét:

(sin® a + cos® o) = sinS a + cosSa + 3 - sin? a - cos? o
i)

Tehat:

13 = sinb a + cosba + 3 - sin? a - cos? o

1 = sin® a + cosba + 3 - sin? a - cos? a



